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ｃｒａｃｋｐｌａｎｅ，ｆｉｂｅｒｓｃａｒｒｙａｌｌｔｈｅｌｏａｄ（犲燉爼ｆ），

ｗｈｅｒｅ犲ｄｅｎｏｔｅｓｆａｒｆｉｅｌｄａｐｐｌｉｅｄｓｔｒｅｓｓａｎｄ爼ｆｄｅ

ｎｏｔｅｓｆｉｂｅｒｖｏｌｕｍｅｆｒａｃｔｉｏｎ．Ｔｈｅｓｈｅａｒｌａｇｍｏｄｅｌ

ａｄｏｐｔｅｄｂｙＢｕｄｉａｎｓｋｙＨｕｔｃｈｉｎｓｏｎＥｖａｎｓ
［１１］
ｉｓａｐ

ｐｌｉｅｄｉｎｔｈｅｐａｐｅｒｔｏｐｅｒｆｏｒｍｔｈｅｓｔｒｅｓｓａｎｄｓｔｒａｉｎ

ｃａｌｃｕｌａｔｉｏｎｓｉｎｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎ（牨∈

［０，爧ｄ］）ａｎｄｉｎｔｅｒｆａｃｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎ（牨∈［爧ｄ，

爧燉２］）．

犲ｆ（牨）＝

犲

爼ｆ
－
２犳ｉ

牜ｆ
牨 牨∈（０，爧ｄ）

犲ｆｏ＋
爼ｍ

爼ｆ
犲ｍｏ－２

爧ｄ

牜ｆ
犳槏 槕ｉ ｅｘｐ－犱

牨－爧ｄ

牜槏 槕ｆ

牨∈（爧ｄ

烅

烄

烆 ，爧燉２）

（１）

犲ｍ（牨）＝

２犳ｉ
爼ｆ

爼ｍ

牨

牜ｆ
牨∈（０，爧ｄ）

犲ｍｏ－ 犲ｍｏ－２犳ｉ
爼ｆ

爼ｍ

爧ｄ

牜槏 槕ｆ ｅｘｐ－
犱（牨－爧ｄ）

牜［ ］ｆ

牨∈（爧ｄ

烅

烄

烆 ，爧燉２）

（２）

犳ｉ（牨）＝

犳ｉ 牨∈（０，爧ｄ）

犱

２

爼ｍ

爼ｆ
犲ｍｏ－２犳ｉ

爧ｄ

牜槏 槕ｆ ｅｘｐ－
犱（牨－爧ｄ）

牜［ ］ｆ

牨∈（爧ｄ

烅

烄

烆 ，爧燉２）

（３）

ｗｈｅｒｅ爼ｍ ｄｅｎｏｔｅｓｔｈｅｍａｔｒｉｘｖｏｌｕｍｅｆｒａｃｔｉｏｎ，犳ｉ

ｔｈｅｆｉｂｅｒ燉ｍａｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅｓｈｅａｒｓｔｒｅｓｓ，犱ｔｈｅＢＨＥ

ｓｈｅａｒｌａｇｐａｒａｍｅｔｅｒ，犲ｆｏａｎｄ犲ｍｏｄｅｎｏｔｅｆｉｂｅｒａｎｄ

ｍａｔｒｉｘａｘｉａｌｓｔｒｅｓｓｉｎｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎ，

ｒｅｓｐｅｃｔｉｖｅｌｙ．

Ｆｉｇ．１ ＵｎｉｔｃｅｌｌｏｆＢＨＥｓｈｅａｒｌａｇｍｏｄｅｌ

Ｗｈｅｎｆｉｂｅｒｆａｉｌｓ，ｔｈｅｆｉｂｅｒａｘｉａｌｓｔｒｅｓｓｄｉｓｔｒｉ

ｂｕｔｉｏｎｉｎｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎａｎｄｂｏｎｄ

ｅｄｒｅｇｉｏｎｉｓ

犲ｆ（牨）＝

爴－
２犳ｉ

牜ｆ
牨 牨∈（０，爧ｄ）

犲ｆｏ＋ 爴－犲ｆｏ－２
爧ｄ

牜ｆ
犳槏 槕ｉ ｅｘｐ－犱

牨－爧ｄ

牜槏 槕ｆ

牨∈（爧ｄ

烅

烄

烆 ，爧燉２）

（４）

ｗｈｅｒｅ爴ｉｓｔｈｅｉｎｔａｃｔｆｉｂｅｒａｘｉａｌｓｔｒｅｓｓｏｎｔｈｅｍａ

ｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｌａｎｅ．

 ﹥﹢﹢﹩﹦﹥﹦

 ┉┇┍┇─┃

Ｔｈｅｂｒｉｔｔｌｅｎａｔｕｒｅｏｆｔｈｅｍａｔｒｉｘｍａｔｅｒｉａｌａｎｄ

ｔｈｅｐｏｓｓｉｂｌｅｆｏｒｍａｔｉｏｎｏｆｉｎｉｔｉａｌｃｒａｃｋｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎ

ｔｈｒｏｕｇｈｏｕｔｔｈｅｍｉｃｒｏｓｔｒｕｃｔｕｒｅｓｕｇｇｅｓｔｔｈａｔａｓｔａ

ｔｉｓｔｉｃａｌａｐｐｒｏａｃｈｔｏｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｅｖｏｌｕｔｉｏｎｉｓｗａｒ

ｒａｎｔｅｄｉｎｃｅｒａｍｉｃｍａｔｒｉｘｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓ．Ｔｈｅｔｅｎｓｉｌｅ

ｓｔｒｅｎｇｔｈｏｆｔｈｅｂｒｉｔｔｌｅｍａｔｒｉｘｉｓａｓｓｕｍｅｄｔｏｂｅｄｅ

ｓｃｒｉｂｅｄｂｙｔｈｅｔｗｏｐａｒａｍｅｔｅｒＷｅｉｂｕｌｌｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎ

ｗｈｅｒｅｔｈｅｐｒｏｂａｂｉｌｉｔｙｏｆｔｈｅｍａｔｒｉｘｆａｉｌｕｒｅ，爮ｍ

ｉｓ
［１２］

爮ｍ＝ １－ ｅｘｐ－
犲ｍ

犲槏 槕Ｒ［ ］
牔

（５）

ｗｈｅｒｅ犲ｍ ｄｅｎｏｔｅｓｔｈｅｔｅｎｓｉｌｅｓｔｒｅｓｓｉｎｔｈｅｍａｔｒｉｘ，

犲Ｒ ａｎｄ 牔 ｄｅｎｏｔｅ ｔｈｅ ｍａｔｒｉｘ ｃｈａｒａｃｔｅｒｉｓｔｉｃ

ｓｔｒｅｎｇｔｈａｎｄｍａｔｒｉｘＷｅｉｂｕｌｌｍｏｄｕｌｕｓ，ｒｅｓｐｅｃｔｉｖｅ

ｌｙ．Ｔｏｅｓｔｉｍａｔｅｔｈｅｉｎｓｔａｎｔａｎｅｏｕｓｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋ

ｓｐａｃｅｗｉｔｈｉｎｃｒｅａｓｉｎｇａｐｐｌｉｅｄｓｔｒｅｓｓ，ｗｅｈａｖｅ

爮ｍ＝ 爧ｓａｔ燉爧 （６）

５９Ｎｏ．１ ＬｉＬｏｎｇｂｉａｏ，ｅｔａｌ．ＥｆｆｅｃｔｏｆＦｉｂｅｒＦａｉｌｕｒｅｏｎＱｕａｓｉＳｔａｔｉｃＵｎｌｏａｄｉｎｇ…



ｗｈｅｒｅ爧ｄｅｎｏｔｅｓｔｈｅｉｎｓｔａｎｔａｎｅｏｕｓｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋ

ｓｐａｃｅａｎｄ爧ｓａｔｔｈｅｓａｔｕｒａｔｉｏｎｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｓｐａｃｅ．

ＵｓｉｎｇＥｑｓ．（５，６），ｔｈｅｉｎｓｔａｎｔａｎｅｏｕｓｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋ

ｓｐａｃｅｉｓ
［１２］

爧＝ 爧ｓａｔ １－ ｅｘｐ－
犲ｍ

犲槏 槕Ｒ［ ］｛ ｝
牔 －１

（７）

 ﹫┃┉┇┄┃┃

Ｗｈｅｎｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｒｏｐａｇａｔｅｓｔｏｔｈｅｆｉｂｅｒ燉

ｍａｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅ，ｉｔｄｅｆｌｅｃｔｓａｌｏｎｇｔｈｅｆｉｂｅｒ燉ｍａ

ｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅ．Ｉｔｈａｓｂｅｅｎｐｒｏｖｅｄｔｈａｔｔｈｅｆｒａｃｔｕｒｅ

ｍｅｃｈａｎｉｃｓａｐｐｒｏａｃｈ ｉｓｐｒｅｆｅｒｒｅｄ ｔｏｔｈｅｓｈｅａｒ

ｓｔｒｅｓｓａｐｐｒｏａｃｈｆｏｒｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｉｎｇ
［１３］
．Ｔｈｅ

ｆｒａｃｔｕｒｅｍｅｃｈａｎｉｃｓａｐｐｒｏａｃｈｉｓａｄｏｐｔｅｄｉｎｔｈｅｐｒｅ

ｓｅｎｔａｎａｌｙｓｉｓ．Ｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｉｎｇｃｒｉｔｅｒｉｏｎ

ｉｓ
［１４］

犢ｄ＝
爡

４π牜ｆ

牥ｆ（０）

爧ｄ
－
１

２∫
爧ｄ

０
犳ｉ
牤（牨）

爧ｄ
ｄ牨 （８）

ｗｈｅｒｅ爡＝ π牜ｆ
２
犲燉爼ｆｉｓｔｈｅｆｉｂｅｒｌｏａｄａｔｔｈｅｍａｔｒｉｘ

ｃｒａｃｋｐｌａｎｅ，牥ｆ（０）ｔｈｅｆｉｂｅｒａｘｉａｌｄｉｓｐｌａｃｅｍｅｎｔａｔ

ｔｈｅｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｌａｎｅ，牤（牨）ｔｈｅｒｅｌａｔｉｖｅｄｉｓｐｌａｃｅ

ｍｅｎｔｂｅｔｗｅｅｎｆｉｂｅｒａｎｄｍａｔｒｉｘ．Ｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅ

ｄｅｂｏｎｄｅｄｌｅｎｇｔｈ爧ｄ ｉｓ

爧ｄ＝
牜ｆ

２

爼ｍ爠ｍ犲

爼ｆ爠ｃ犳ｉ
－槏 槕
１

犱
－

牜ｆ

槏 槕２犱
２

＋
牜ｆ爼ｍ爠ｍ爠ｆ

爠ｃ犳
２
ｉ

犢槡 ｄ

（９）

 ﹨┇━┊┇

Ｔｈｅｒｅａｒｅｒｅｌａｔｉｖｅｌｙｆｅｗｅｒｍｏｄｅｌｓｆｏｒｔｈｅ

ｆｉｂｅｒｆａｉｌｕｒｅｏｆｃｅｒａｍｉｃｍａｔｒｉｘｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓｃｏｍ

ｐａｒｅｄｗｉｔｈａｎａｌｙｓｅｓｆｏｒｄａｍａｇｅｍｅｃｈａｎｉｓｍｓｓｕｃｈ

ａｓｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｉｎｇａｎｄｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｉｎｇ．Ａｓ

ｆｉｂｅｒｓｂｅｇｉｎｔｏｂｒｅａｋ，ｔｈｅｌｏａｄｓｄｒｏｐｐｅｄｂｙｔｈｅ

ｂｒｏｋｅｎｆｉｂｅｒｓｍｕｓｔｂｅｔｒａｎｓｆｅｒｒｅｄｔｏｔｈｅｉｎｔａｃｔ

ｆｉｂｅｒｓｉｎｔｈｅｃｒｏｓｓｓｅｃｔｉｏｎ．ＴｈｅＧＬＳａｓｓｕｍｐｔｉｏｎ

ｎｅｇｌｅｃｔｓａｎｙｌｏｃａｌｓｔｒｅｓｓｃｏｎｃｅｎｔｒａｔｉｏｎｓｉｎｔｈｅ

ｎｅｉｇｈｂｏｒｈｏｏｄｏｆｅｘｉｓｔｉｎｇｂｒｅａｋｓ，ａｎｄｉｓｅｘｐｅｃｔｅｄ

ｔｏｂｅａｃｃｕｒａｔｅｗｈｅｎｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｓｈｅａｒｓｔｒｅｓｓｉｓ

ｓｕｆｆｉｃｉｅｎｔｌｙｌｏｗ．

ＴｈｅｔｗｏｐａｒａｍｅｔｅｒＷｅｉｂｕｌｌｍｏｄｅｌｉｓａｄｏｐｔｅｄ

ｔｏｄｅｓｃｒｉｂｅｆｉｂｅｒｓｔｒｅｎｇｔｈｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎ，ａｎｄｔｈｅ

ＧＬＳａｓｓｕｍｐｔｉｏｎｉｓｕｓｅｄｔｏｄｅｔｅｒｍｉｎｅｔｈｅｌｏａｄｃａｒ

ｒｉｅｄｂｙｔｈｅｉｎｔａｃｔａｎｄｆｒａｃｔｕｒｅｆｉｂｅｒｓ
［１５］
．

犲

爼ｆ
＝ 爴（１－ 爮（爴））＋ 〈爴ｂ〉爮（爴） （１０）

ｗｈｅｒｅ〈爴ｂ〉ｄｅｎｏｔｅｓｔｈｅｌｏａｄｃａｒｒｉｅｄｂｙｔｈｅｂｒｏ

ｋｅｎｆｉｂｅｒｓ，ａｎｄ爮（爴）ｔｈｅｆｉｂｅｒｆａｉｌｕｒｅｖｏｌｕｍｅ

ｆｒａｃｔｉｏｎ
［１５］
．

爮（爴）＝ １－ ｅｘｐ－
爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］
＋１

（１１）

ｗｈｅｒｅ牔ｆ ｉｓｔｈｅｆｉｂｅｒＷｅｉｂｕｌｌｍｏｄｕｌｕｓ，ａｎｄ犲ｃ

ｔｈｅｆｉｂｅｒｃｈａｒａｃｔｅｒｉｓｔｉｃｓｔｒｅｎｇｔｈｏｆａｌｅｎｇｔｈ犠ｃ ｏｆ

ｔｈｅｆｉｂｅｒ
［１５］
．

犲ｃ＝
牓ｏ犲

牔ｆ
ｏ 犳ｉ

牜槏 槕ｆ

１
牔ｆ＋１

，犠ｃ＝
犲ｏ牜ｆ牓

１燉牔ｆ
ｏ

犳槏 槕ｉ

牔ｆ
牔ｆ＋１

（１２）

ｗｈｅｒｅ牓ｏ ｉｓｔｈｅｒｅｆｅｒｅｎｃｅｌｅｎｇｔｈ，ａｎｄ犲ｏ ｔｈｅｆｉｂｅｒ

ｒｅｆｅｒｅｎｃｅｓｔｒｅｎｇｔｈｏｆａｌｅｎｇｔｈｏｆ牓ｏ ｏｆｔｈｅｆｉｂｅｒ．

Ｗｈｅｎｆｉｂｅｒｆｒａｃｔｕｒｅｓ，ｔｈｅｆｉｂｅｒｓｔｒｅｓｓｄｒｏｐｓ

ｔｏｚｅｒｏａｔｔｈｅｂｒｅａｋ，ａｎｄｔｈｅｓｔｒｅｓｓｉｎｔｈｅｆｉｂｅｒ

ｂｕｉｌｄｓｕｐｔｈｒｏｕｇｈｔｈｅｓｔｒｅｓｓｔｒａｎｓｆｅｒａｃｒｏｓｓｔｈｅ

ｆｉｂｅｒ燉ｍａｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅｓｈｅａｒｓｔｒｅｓｓ．

爴ｂ（牨）＝
２犳ｉ

牜ｆ
牨 （１３）

Ｔｈｅｓｌｉｄｉｎｇｌｅｎｇｔｈ牓ｆ ｒｅｑｕｉｒｅｄｔｏｂｕｉｌｄｔｈｅ

ｆｉｂｅｒｓｔｒｅｓｓｕｐｔｏｉｔｓｐｒｅｖｉｏｕｓｉｎｔａｃｔｖａｌｕｅｉｓ

ｔｈｅｎ
［１５］

牓ｆ＝
牜ｆ爴

２犳ｉ
（１４）

Ｔｈｅｐｒｏｂａｂｉｌｉｔｙｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎ牊（牨）ｏｆｔｈｅｄｉｓ

ｔａｎｃｅ牨ｏｆａｆｉｂｅｒｂｒｏｋｅｎｆｒｏｍ ｒｅｆｅｒｅｎｃｅｍａｔｒｉｘ

ｃｒａｃｋｐｌａｎｅ，ｐｒｏｖｉｄｅｄｔｈａｔａｂｒｅａｋｏｃｃｕｒｓｗｉｔｈｉｎａ

ｄｉｓｔａｎｃｅ±牓ｆ，ｉｓｃｏｎｓｔｒｕｃｔｅｄｂａｓｅｄｏｎｔｈｅＷｅｉｂｕｌｌ

ｓｔａｔｉｓｔｉｃｓｂｙＰｈｏｅｎｉｘａｎｄＲａｊ
［１６］

牊（牨）＝
１

爮（爴）牓ｆ

爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ＋１

ｅｘｐ－
牨

牓槏 槕ｆ
爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］
＋１

牨∈ ［０，牓ｆ］ （１５）

ＵｓｉｎｇＥｑｓ．（１３，１５），ｔｈｅａｖｅｒａｇｅｓｔｒｅｓｓｃａｒ

ｒｉｅｄｂｙｔｈｅｂｒｏｋｅｎｆｉｂｅｒｉｓ

〈爴ｂ〉＝∫
牓ｆ

０
爴ｂ（牨）牊（牨）ｄ牨＝

爴
犲ｃ

槏 槕爴
牔ｆ＋１

－
１－ 爮（爴）

［ ］爮（爴）

（１６）

ＳｕｂｓｔｉｔｕｔｉｎｇＥｑ．（１６）ｉｎｔｏＥｑ．（１０）ｌｅａｄｓｔｏ

ｔｈｅｆｏｒｍｏｆ

犲

爼ｆ
＝ 爴

犲ｃ

槏 槕爴
牔ｆ＋１

１－ ｅｘｐ－
爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］｛ ｝
＋１

（１７）

Ｔｈｅｌｏａｄｃａｒｒｉｅｄｂｙｔｈｅｉｎｔａｃｔｆｉｂｅｒｓ爴ａｔｔｈｅ

ｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｌａｎｅｆｏｒｄｉｆｆｅｒｅｎｔａｐｐｌｉｅｄｓｔｒｅｓｓｃａｎ

ｂｅｏｂｔａｉｎｅｄｂｙｓｏｌｖｉｎｇＥｑ．（１７），ａｎｄｔｈｅｎｔｈｅ

ｆｉｂｅｒｆａｉｌｕｒｅｖｏｌｕｍｅｆｒａｃｔｉｏｎｃａｎｂｅｏｂｔａｉｎｅｄｂｙ

ｓｕｂｓｔｉｔｕｔｉｎｇ爴ｉｎｔｏＥｑ．（１１）．Ｗｈｅｎｔｈｅｌｏａｄｃａｒ

６９ ＴｒａｎｓａｃｔｉｏｎｓｏｆＮａｎｊｉｎｇＵｎｉｖｅｒｓｉｔｙｏｆＡｅｒｏｎａｕｔｉｃｓ＆Ａｓｔｒｏｎａｕｔｉｃｓ Ｖｏｌ．２８



ｒｉｅｄｂｙｔｈｅｉｎｔａｃｔｆｉｂｅｒｓｒｅａｃｈｅｓｔｈｅｍａｘｉｍｕｍｖａｌ

ｕｅ，ｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓｆａｉｌ．Ｔｈｅｃｏｍｐｏｓｉｔｅｕｌｔｉｍａｔｅｔｅｎ

ｓｉｌｅｓｔｒｅｎｇｔｈ犲ｕｔｓｉｓ

犲ｕｔｓ＝ 爼ｆ犲ｃ
２

牔ｆ槏 槕＋ ２

１
牔ｆ＋１ 牔ｆ＋ １

牔ｆ槏 槕＋ ２
（１８）

 ﹪﹦﹦﹫﹪﹦﹫﹦

Ｗｈｅｎｃｅｒａｍｉｃｍａｔｒｉｘｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓａｒｅｕｎｄｅｒ

ｑｕａｓｉｓｔａｔｉｃｌｏａｄｉｎｇ，ｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｉｎｇｏｃｃｕｒｓｆｉｒｓｔ．

Ａｓｉｎｃｒｅａｓｉｎｇｔｈｅａｐｐｌｉｅｄｓｔｒｅｓｓ，ｔｈｅａｍｏｕｎｔｓｏｆ

ｔｈｅ ｍａｔｒｉｘ ｃｒａｃｋｓ ｉｎｃｒｅａｓｅ． Ｐａｒｔｉａｌｌｙ ｍａｔｒｉｘ

ｃｒａｃｋｓｄｅｆｌｅｃｔａｌｏｎｇｆｉｂｅｒ燉ｍａｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅ，ａｎｄ

ｓｏｍｅｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｓｐｒｏｐａｇａｔｅｐｅｎｅｔｒａｔｅｔｈｒｏｕｇｈ

ｆｉｂｅｒｓ，ｗｈｉｃｈｍａｋｅｓｆｉｂｅｒｆｒａｃｔｕｒｅ．Ｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅ

ｄｅｂｏｎｄｅｄｌｅｎｇｔｈｃｏｎｓｉｄｅｒｉｎｇｔｈｅｅｆｆｅｃｔｏｆｆｉｂｅｒ

ｆａｉｌｕｒｅｉｓ

爧ｄｆ＝
牜ｆ

２

爼ｍ爠ｍ

爠ｃ犳ｉ
爴－槏 槕

１

犱
－

牜ｆ

槏 槕２犱
２

－
牜
２
ｆ爼ｆ爼ｍ爠ｆ爠ｍ爴

４爠
２
ｃ犳ｉ｛ ２ 燈

爴－
犲

爼槏 槕ｆ ＋
牜ｆ爼ｍ爠ｍ爠ｆ

爠ｃ犳ｉ
２ 犢｝ｄ

１燉２

（１９）

Ｉｔｉｓｓｈｏｗｎｆｒｏｍ ｔｈｅＥｑ．（１９）ｔｈａｔ，ｗｈｅｎ

ｎｏｎｅｏｆｔｈｅｆｉｂｅｒｆａｉｌｓ，爴＝犲燉爼ｆ ａｎｄ爧ｄｆ＝爧ｄ．

Ｗｈｅｎ爧ｄｆ＜爧燉２，ｆｉｂｅｒ燉ｍａｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅｐａｒｔｉａｌｌｙ

ｄｅｂｏｎｄｓ．Ｗｈｅｎ爧ｄｆ＝爧燉２，ｆｉｂｅｒ燉ｍａｔｒｉｘｉｎｔｅｒｆａｃｅ

ｃｏｍｐｌｅｔｅｌｙｄｅｂｏｎｄｓ．

 ﹫┃┉┇┅┇┉━━┎┄┃┃

Ｗｈｅｎｉｎｔｅｒｆａｃｅｐａｒｔｉａｌｌｙｄｅｂｏｎｄｓ，ｔｈｅｕｎｉｔ

ｃｅｌｌｃａｎｂｅｄｉｖｉｄｅｄｉｎｔｏｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎ

（牨∈［０，爧ｄｆ］）ａｎｄｉｎｔｅｒｆａｃｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎ（牨∈

［爧ｄｆ，爧燉２］）．Ｕｐｏｎｕｎｌｏａｄｉｎｇｔｏ犲（犲ｍｉｎ＜ 犲＜

犲ｍａｘ），ｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｅｄｒｅｇｉｏｎｃａｎｂｅｄｉｖｉｄ

ｅｄｉｎｔｏｉｎｔｅｒｆａｃｅｃｏｕｎｔｅｒｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［０，牪］）

ａｎｄｉｎｔｅｒｆａｃｅｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［牪，爧ｄｆ］）．Ｔｈｅｕｎ

ｌｏａｄｉｎｇｉｎｔｅｒｆａｃｅｃｏｕｎｔｅｒｓｌｉｐｌｅｎｇｔｈ牪ｉｓ

牪＝
１

２
爧ｄｆ－

牜ｆ

２

爼ｍ爠ｍ

爠ｃ犳ｉ
爴
Ｕ
－槏 槕
１

犱［｛ －

牜ｆ

槏 槕２犱
２

－
牜
２
ｆ爼ｆ爼ｍ爠ｆ爠ｍ爴

Ｕ

４爠
２
ｃ犳ｉ

２ 爴
Ｕ
－
犲

爼槏 槕ｆ ＋
牜ｆ爼ｍ爠ｍ爠ｆ

爠ｃ犳ｉ
２ 犢槡 ］烍

烌

烎
ｄ

（２０）

ｗｈｅｒｅ爴
Ｕ
ｄｅｎｏｔｅｓｔｈｅｓｔｒｅｓｓｃａｒｒｉｅｄｂｙｔｈｅｉｎｔａｃｔ

ｆｉｂｅｒｓａｔｔｈｅｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｌａｎｅｕｐｏｎｕｎｌｏａｄｉｎｇ，

ｗｈｉｃｈｓａｔｉｓｆｉｅｄｔｈｅｒｅｌａｔｉｏｎｓｈｉｐｏｆＥｑ．（２１）

犲

爼ｆ
＝ ２爴

犲ｃ

槏 槕爴
牔ｆ＋１

燈

ｅｘｐ－
爴－ 爴

Ｕ

槏 槕２爴

爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］
＋１

－ １＋
１

２｛ ｝爮（爴）

（２１）

Ｕｐｏｎｒｅｌｏａｄｉｎｇｔｏ犲，ｓｌｉｐａｇａｉｎｏｃｃｕｒｓｎｅａｒ

ｔｈｅｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｌａｎｅｏｖｅｒａｄｉｓｔａｎｃｅ牫，ｗｈｉｃｈ

ｄｅｎｏｔｅｓａｎｅｗｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ．Ｔｈｅｉｎｔｅｒｆａｃｅｄｅｂｏｎｄｅｄ

ｒｅｇｉｏｎｃａｎｂｅｄｉｖｉｄｅｄｉｎｔｏｎｅｗｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［０，

牫］），ｃｏｕｎｔｅｒｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［牫，牪］）ａｎｄｓｌｉｐｒｅ

ｇｉｏｎ（牨∈ ［牪，爧ｄｆ］）．Ｔｈｅｒｅｌｏａｄｉｎｇｎｅｗ ｓｌｉｐ

ｌｅｎｇｔｈ牫ｉｓ

牫＝ 牪－
１

２
爧ｄｆ－

牜ｆ

２

爼ｍ爠ｍ

爠ｃ犳ｉ
爴
Ｒ
－槏 槕
１

犱［｛ －

牜ｆ

槏 槕２犱
２

－
牜
２
ｆ爼ｆ爼ｍ爠ｆ爠ｍ爴

Ｒ

４爠
２
ｃ犳ｉ
２ 爴

Ｒ
－
犲

爼槏 槕ｆ ＋
牜ｆ爼ｍ爠ｍ爠ｆ

爠ｃ犳ｉ
２ 犢槡 ］烍

烌

烎
ｄ

（２２）

ｗｈｅｒｅ爴
Ｒ
ｉｓｔｈｅｓｔｒｅｓｓｃａｒｒｉｅｄｂｙｔｈｅｉｎｔａｃｔｆｉｂｅｒｓ

ａｔｔｈｅｍａｔｒｉｘｃｒａｃｋｐｌａｎｅｕｐｏｎｒｅｌｏａｄｉｎｇ，ｗｈｉｃｈ

ｓａｔｉｓｆｉｅｓｔｈｅｒｅｌａｔｉｏｎｓｈｉｐｏｆＥｑ．（２３）

犲

爼ｆ
＝ ２爴

犲ｃ

槏 槕爴
牔ｆ＋１

ｅｘｐ－
爴ｍ

槏 槕２爴
爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］
＋１

｛ －

ｅｘｐ－
爴
Ｒ
－ 爴＋ 爴ｍ

槏 槕２爴

爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］
＋１

＋
１

２ ｝爮（爴）

（２３）

ｗｈｅｒｅ爴ｍ ｓａｔｉｓｆｉｅｓｔｈｅｒｅｌａｔｉｏｎｓｈｉｐｏｆＥｑ．（２４）．

０＝ ２爴
犲ｃ

槏 槕爴
牔ｆ＋１

燈

ｅｘｐ－
爴ｍ

槏 槕２爴
爴

犲槏 槕ｃ
牔ｆ

［ ］
＋１

－ １＋
１

２｛ ｝爮（爴） （２４）

 ﹫┃┉┇┄│┅━┉━┎┄┃┃

Ｗｈｅｎ ｆｉｂｅｒ燉ｍａｔｒｉｘ ｉｎｔｅｒｆａｃｅ ｃｏｍｐｌｅｔｅｌｙ

ｄｅｂｏｎｄｓ，ｔｈｅｕｎｉｔｃｅｌｌｃａｎｂｅｄｉｖｉｄｅｄｉｎｔｏｉｎｔｅｒ

ｆａｃｅｃｏｕｎｔｅｒｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［０，牪］）ａｎｄｓｌｉｐｒｅ

ｇｉｏｎ（牨∈［牪，爧燉２］）ｕｐｏｎｕｎｌｏａｄｉｎｇ．Ｔｈｅｕｎｌｏａｄ

ｉｎｇｉｎｔｅｒｆａｃｅｃｏｕｎｔｅｒｓｌｉｐｌｅｎｇｔｈ牪ｉｓ

牪＝
牜ｆ

４犳ｉ
（爴－ 爴

Ｕ
）－

爠ｆ

爠ｃ
（犲ｍａｘ［ ］－ 犲） （２５）

ｗｈｅｒｅ爴
Ｕ
ｓａｔｉｓｆｉｅｓＥｑ．（２１）．

Ｕｐｏｎｒｅｌｏａｄｉｎｇ，ｔｈｅｕｎｉｔｃｅｌｌｃａｎｂｅｄｉｖｉｄｅｄ

ｉｎｔｏｉｎｔｅｒｆａｃｅｎｅｗｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［０，牫］），ｉｎｔｅｒ

ｆａｃｅｃｏｕｎｔｅｒｓｌｉｐｒｅｇｉｏｎ（牨∈［牫，牪］）ａｎｄｓｌｉｐｒｅ

ｇｉｏｎ（牨∈ ［牪，爧燉２］）．Ｔｈｅｒｅｌｏａｄｉｎｇｎｅｗ ｓｌｉｐ

ｌｅｎｇｔｈ牫ｉｓ

牫＝牪（犲ｍｉｎ）－
牜ｆ

４犳ｉ
（爴－爴

Ｒ
）－
爠ｆ

爠ｃ
（犲ｍａｘ［ ］－犲） （２６）

ｗｈｅｒｅ爴
Ｒ
ｓａｔｉｓｆｉｅｓＥｑ．（２３）．

７９Ｎｏ．１ ＬｉＬｏｎｇｂｉａｏ，ｅｔａｌ．ＥｆｆｅｃｔｏｆＦｉｂｅｒＦａｉｌｕｒｅｏｎＱｕａｓｉＳｔａｔｉｃＵｎｌｏａｄｉｎｇ…



 ┉┇┈┈┐┈┉┇┃┇━┉┄┃┈┅

Ｗｈｅｎｄａｍａｇｅｆｏｒｍｓｗｉｔｈｉｎｔｈｅｃｏｍｐｏｓｉｔｅ，

ｔｈｅｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓｔｒａｉｎｉｓｄｅｔｅｒｍｉｎｅｄｆｒｏｍＥｑ．（２７），

ｗｈｉｃｈａｓｓｕｍｅｓｔｈａｔｔｈｅｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓｔｒａｉｎｉｓｅｑｕｉｖ

ａｌｅｎｔｔｏｔｈｅａｖｅｒａｇｅｓｔｒａｉｎｉｎａｎｕｎｄａｍａｇｅｄｆｉｂｅｒ．

犡ｃ＝
２

爠ｆ爧∫爧燉２犲ｆ（牨）ｄ牨－ （犜ｃ－ 犜ｆ）Δ犉 （２７）

Ｂｙｔｈｅｆｉｂｅｒａｘｉａｌｓｔｒｅｓｓｄｕｒｉｎｇｕｎｌｏａｄｉｎｇａｎｄ

ｓｕｂｓｅｑｕｅｎｔｒｅｌｏａｄｉｎｇ，ｔｈｅｈｙｓｔｅｒｅｓｉｓｌｏｏｐｓｏｆｃｅ

ｒａｍｉｃｍａｔｒｉｘｃｏｍｐｏｓｉｔｅｓｃａｎｂｅｄｅｔｅｒｍｉｎｅｄ．

 ﹦﹢﹥﹥﹫﹤﹫

Ｔｈｅ ｃｅｒａｍｉｃ ｃｏｍｐｏｓｉｔｅ ｓｙｓｔｅｍ ｏｆ ＳｉＣ燉

ＣＡＳ
［１７］
ｉｓｕｓｅｄｆｏｒｔｈｅｃａｓｅｓｔｕｄｙａｎｄｉｔｓｂａｓｉｃｍａ

ｔｅｒｉａｌｐｒｏｐｅｒｔｉｅｓａｒｅｇｉｖｅｎｂｙ爼ｆ＝３８％，爠ｆ＝２１０

ＧＰａ，爠ｍ＝９５５ＧＰａ，牜ｆ＝７５μｍ，犜ｆ＝４×１０
－６

燉°Ｃ，犜ｍ＝５×１０
－６
燉°Ｃ，Δ犉＝－１０００°Ｃ，犢ｄ＝０２

Ｊ燉ｍ
２
，犳ｉ＝１５ＭＰａ．

Ｉｎｔｈｅｍａｔｒｉｘｓｔａｔｉｓｔｉｃａｌｃｒａｃｋｉｎｇｍｏｄｅｌ，ｔｈｅ
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纤维失效对陶瓷基复合材料准静态加卸载迟滞回线的影响

李龙彪 宋迎东

（南京航空航天大学能源与动力学院，南京，２１００１６，中国）

摘要：采用双参数威布尔模型描述纤维强度分布，结合总体

载荷承担准则确定基体裂纹平面处断裂纤维和完好纤维承

担载荷。基于卸载燉重新加载时纤维相对基体滑移损伤机

理，确定了纤维轴向应力分布。采用断裂力学方法确定了

界面脱粘长度、卸载界面反向滑移长度和重新加载新界面

滑移长度，对比了不同峰值应力下考虑和未考虑纤维失效

影响的迟滞回线，分析了纤维特征强度和纤维威布尔模量

对纤维失效、迟滞回线形状和面积的影响，预测的迟滞回线

与试验数据相吻合。

关键词：陶瓷基复合材料；迟滞回线；基体开裂；界面脱

粘；纤维失效

中图分类号：ＴＢ３３２

基金项目：国家自然科学基金（５１０７５２０４）资助项目；江苏省普通高校研究生创新基金（ＣＸ０８Ｂ１３３Ｚ）资助项目；南京航

空航天大学博士学位论文创新与创优基金（ＢＣＸＪ０８０５）资助项目。

（Ｅｘｅｃｕｔｉｖｅｅｄｉｔｏｒ：ＳｕｎＪｉｎｇ）

２０１ ＴｒａｎｓａｃｔｉｏｎｓｏｆＮａｎｊｉｎｇＵｎｉｖｅｒｓｉｔｙｏｆＡｅｒｏｎａｕｔｉｃｓ＆Ａｓｔｒｏｎａｕｔｉｃｓ Ｖｏｌ．２８


